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جزءʽمرتب مجموعه ͷی صفر مقسوم�ʾعلیه�های گراف�

چͺیده

عنصر .S ⊆ P و باشد صفر عنصر دارای مرتب ʽجزء مجموعه�ی ͷی (P,≼) کنید فرض

.x ≼ s باشیم داشته s ∈ S هر برای هرگاه گوییم S برای پایین کران ͷی را x ∈ P

باشد P اعضای ،G(P ) رئوس که طوری به مͬ�دهیم نسبت P به را G(P ) ساده�ی گراف

مجموعه�ی اگر فقط و اگر وصلند هم به یال ͷی وسیله�ی به G(P ) در y و x رأس دو و

باشد. صفر عنصر شامل تنها ،P در {x, y} مجموعه�ی پایین کران

G(P ) گراف خوشه�ای عدد و ͬͽرن عدد اگر که داد خواهیم نشان پایان�نامه این در

اینصورت در و بود خواهند نیز برابر باشند، متناهͬ (ω(G(P )) و χ(G(P )) ترتیب (به

داشت: خواهیم

χ(G(P )) = ω(G(P )) = n+ ١

مͬ�باشد. P مینیمال اول ایده�آل�های تعداد ،n آن، در که
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پیش�گفتار

به که مͬ�دهیم نسبت را G(R) ساده�ی گراف ،R به باشد. یͺدار و جابجایͬ حلقه�ای R فرض�کنیم

یال ͷی وسیله�ی به y و xرأس دو و هستند Rاعضای رأس�هایG(R)همان تعریفمͬ�شود: اینصورت

عدد و ͬͽرن ترتیبعدد به ω(G(R)) و χ(G(R))عددهای .x.y = ٠ اگر فقط و اگر هستند وصل هم به

راستا، این در .χ(G(R)) ⩾ ω(G(R)) داریم: همواره که است واضح مͬ�باشند. G(R)گراف خوشه�ای

.χ(G(R)) = ω(G(R)) داریم: ،R یͺدار و جابجایͬ حلقه�ی هر برای که بود زده حدس [١] در ١ ͷِب

جابجایͬ، حلقه�ی برای که کردند ثابت آن�ها شد. رد ٣ نصیر و ٢ اندرسون توسط [٢] در حدس این اما

داریم: R = Z۴[x, y, z]/⟨x٢ − ٢, y٢ − ٢, z٢,٢x,٢y,٢z, xy, xz, yz − ٢⟩ عضوی ٣٢ و یͺدار

.۶ = χ(G(R)) ≩ ω(G(R)) = ۵

در زیادی نویسندگان و مؤلفان که است مهم جبری ساختارهای از ͬͺی صفر، علیه مقسوم گراف

نیم صفر علیه مقسوم گراف حلقه، صفر علیه مقسوم گراف از غیر به هستند. آن روی بر مطالعه حال

مرتب شبه مجموعه صفر علیه مقسوم گراف و مرتب ʽجزء مجموعه�ی صفر علیه مقسوم گراف گروه،

گراف، ͬͽرن عدد همچون موضوعاتͬ به آنها در که گرفته�اند قرار بررسͬ مورد مختلفͬ مقالات در نیز

بودن بخشͬ چند یا بودن مسطح نظر از گراف شͺل و گراف قطر گراف، کمر گراف، خوشه�ای عدد

کرد. اشاره [؟-؟] به بیشتر آشنایͬ برای مͬ�توان که شده�است پرداخته ... و

است. مرتب ʽجزء مجموعه�های صفر علیه مقسوم گراف مطالعه�ی پایان�نامه، این در ما اصلͬ هدف

ʽجزء مجموعه�ی صفر علیه مقسوم گراف برای خوشه�ای عدد و ͬͽرن عدد اگر که داد خواهیم نشان

داریم: باشند، متناهͬ P صفر با مرتب

χ(G(P )) = ω(G(P )) = n+ ١

حدس از خاصͬ حالت فوق، تساوی واقع در مͬ�باشد. P مینیمال اول ایده�آل�های تعداد ،n آن، در که

مͬ�کند. ثابت را ͷِب

مجموعه�های برای که نتایج و قضایا لم�ها، برخͬ که مͬ�دهیم نشان پایان�نامه، این از قسمت�هایͬ در

شبیه تفاوت، اندکͬ با آنها اثبات�های و بوده برقرار نیز مرتب شبه مجموعه�های برای داریم، مرتب ʽجزء
١Beck
٢D.D.Anderson
٣M.Naseer



چهارم تصاویر لیست

،P مرتب ʽجزء مجموعه�ی برای شرایط آن تحت که مͬ�کنیم معرفͬ را شرایطͬ پایان در هستند. هم به

.χ(G(P )) = ∞ واقع: در کرد؛ رن�͹آمیزی ،͹رن متناهͬ تعداد با نمͬ�توان را G(P )



١ فصل

پیش�نیازها و تعاریف

مقدمه

برده� کار به پایان�نامه این بعدی فصل�های در که مͬ�پردازیم قضایایͬ و تعاریف بیان به فصل این در

نظریه بر ”مقدمه�ای کتاب�های از برده��ایم کار به پایان�نامه این در که قضایایͬ و تعاریف بیشتر مͬ�شود.

مͬ�باشند. [٨] ٢ داوی اثر ترتیب“ و شبͺه�ها بر ”مقدمه�ای و [٧] ١ وست اثر گراف“

تعاریف دوم، بخش در گراف، نظریه�ی به مربوط پیش�نیازهای و تعاریف فصل، این اول بخش در

تعاریف سوم، بخش در و مرتب شبه مجموعه�های و مرتب ʽجزء مجموعه�های به مربوط پیش�نیازهای و

شده�اند. آورده صفر مقسوم�ʾعلیه گراف به مربوط پیش�نیازهای و

گراف نظریه ١.١

کامل گراف را است متصل دیͽر رئوس تمام به آن رأس هر که رأس n با ساده گراف .١.١.١ تعریف

مͬ�دهیم. نمایش Kn با و مͬ�گوییم n مرتبه�ی از

١D.B. West
٢B.A. Davey



٢ فصل

خوشه�ای عدد و ͬͽرن عدد ایده�آل،

مقدمه

مثال چند بیان پس راستا این در و مͬ�باشد ͷِب حدس از خاصͬ حالت اثبات فصل، این در ما هدف

مͬ�کنیم. بیان را است خوشه�ای عدد و ͬͽرن عدد برابری که پایان�نامه این اصلͬ قضیه�ی لم، چند و

و آورده�ایم مثال چند شد، بیان قبل فصل در که تعاریفͬ بهتر درک برای فصل، این اول بخش در

و پایه چون البته مͬ�پردازیم. شد اشاره آن به فوق در که پایان�نامه این اصلͬ هدف به دوم بخش در

از و مͬ�باشند زمینه همین در نیز مثال�ها است، مرتب ʽجزء مجموعه�های به مربوط پایا�ن�نامه این اساس

مرتب، ʽجزء مجموعه�های به زیاد شباهت دلیل به مرتب شبه مجموعه�های به مربوط مثال�های آوردن

کرده�ایم. پرهیز

مثال�ها ١.٢

مͬ�دهیم: قرار زیر صورت به را P عناصر باشد. پوست ͷی (P,≼) کنید فرض .١.١.٢ مثال

P = {٠, x١, x٢, . . . , xn} , ٠ ≼ xi (∀i ∈ {١,٢, . . . , n}) , xi ̸= xj (i ̸= j)

اگر واقع در دید. مͬ�توان ١.٢ شͺل در را G(P ) گراف و P پوست از هاس دیاگرام ،n = ۴ برای

است. کامل گراف ͷی آن صفر علیه ʾمقسوم گراف باشد، ستاره شͺل به پوست ͷی هاس دیاگرام



٣ مثال�ها .١.٢

١.١.٢ مثال در G(P ) (b) ؛ P پوست از هاس دیاگرام (a) :١.٢ شͺل



٣ فصل

توزیعͬ متممͬ پوست�های

مقدمه

به نمͬ�توان را آنها صفر علیه ʾمقسوم گراف که کنیم معرفͬ را پوست�هایͬ مͬ�خواهیم فصل این در

... کرد رن�͹آمیزی ،͹رن متناهͬ تعداد
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Zero-divisor Graphs Of Partially Ordered Sets

Abstract

Let (P,≼) be a partially ordered set (poset, briefly) with a least element 0

and S ⊆ P . An element x ∈ P is a lower bound of S if x ≼ s for all s ∈ S....

Keywords: Coloring of a graph, Chromatic number, Clique number, Ideal, Annihilator,
Poset
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