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ষیک... ඟ໊دار ଘ و ا॥ت داিش ଘ رণیدن،
گاری ശণر ଘ ห ਗی ঻باید حال ૡঙه ଘ داিش াس آوردن. মجای گاه آن তنا౻ಶن، ঻باید ඒࣂනෛر را ষیਔی ଒ رণید، ಪࣥوان কم ষیک ඟ໊دار ଘ داিش ਟی و
و ਟی ر৅ج آن از ভ࠳ટی و ඓࣂࡣت حاલل آඔ඼່ࣁش اوّل భ و রودن. ৔وا৯د را آدਗی ଒ ୓زඵ෇ න෤঳رଌن ଘ آॠد، راه داিش औون و رণیدن. ৔وان
را ভ࠳ટی و آید حاલل ਟی ا৯د૙ীه ଒ ঒ࡣت ਅୀی ॻی૰ن থذراষند، ඼෻ࠫ ඟ໊دিش حاલل భ ଒ با॰د ඵ෇زی य़ࢯන෩ر ଽآ૞শه াس ॴود، حاલل ا৯د૙ীه
دا૛ീিه අ౶ند دا૛ീিه آن భ ଒ ا৯د૙ীه ن ঴دا ฬدا૛ീিه اଌن ห අ౶ند ا৯د૙ীه భو ଒ ऒواগد دا૛ീিه ای ॴود حاલل ا৯د૙ীه ଘ آ૏৅ه و রود، حاࣿت ا৯د૙ীه ଘ ฬچار
଒ ا॥ت ع࢙م آن ੩ࣚਵق و তناࣾت. ৔وان রود او ऒور భ ଒ دا૛ീিه ای ଘ را ฬدا૛ീিه ଽ ب࢘ૢه তناࣾت، ಪࣥوان را ฬدا૛ീিه ଽ دا૛ീিه ଽ از و ॴود،

ॴود... دا૛ീিه دا૛ീিه ଘ ฬدا૛ീিه ౻ಶن ا৯دا راه భو
گاری۱. ശণر ओوশنده ی ୀ آॠد ୌච໋ฬ ੩ࣚਵق াس

ابن سینا شیخ الرئیس علائͬ، دانشنامه ی منطق رساله ی ۱مقدمه ی





ণپاس ච໋اری...
اوست. عنایت سایه در آید دست به آنچه هر که است خداوند مخصوص سپاس و ستایش

دلسوزی، و مهربانͬ با که نمایم قدردانͬ دکتر.................... زحمات و راهنمایی ها از ͬ بایست م آغاز در

به در گام به گام و دادند تحقیقاتͬ موضوع انتخاب در تجربه کسب فرصت صبورانه و گرفته نادیده را ͬ ها کاست

نمودند. همراهͬ تحقیقات نشستن ثمر

.................... موسسه در را مطالعاتͬ فرصت دوره از ماه سه مدت که ممنونم بسیار ....................... دکتر از

از رسید، سرانجام به و شد انجام که تحقیقاتͬ کارهای بر علاوه و بودند من میزبان ................... شهر در

................ رییس عنوان به ایشان از خاطره انگیزی نوازی میهمان و آموختم زندگیشان درس های و علمͬ تجربیات

ماند. جا به برایم موسسه کارکنان و اساتید و

................... حوزه در ارزنده شان راهنمایی های و کمͷ ها بابت ................... و ................. دکتر از

فراوانͬ مشاوره های و شده است آغاز ................................. گروه در چهارماهه مطالعاتͬ فرصت دوران از که

و رسید ثمر به مقاله ای ایشان راهنمایی با آنکه ویژه به ممنونم بسیار نهاده اند اختیارم در مختلف زمینه های در که

شد. ارایه ........................ دانشͽاه در کنفرانسͬ در

برده ام بهره ارزشمندشان مشاوره های و کلاس ها از که ................... دکتر از ͬ دانم م خود وظیفه همچنین

ایجاد به منجر که ،....................... یادگیری در راهنمایی هایشان و تشویق ها خاطر به .................... دکتر و

نمایم. قدردانͬ شد ................... حوزه در تحقیقاتͬ موضوع انتخاب در من در علاقه

،.................... دکتر ،..................... دکتر گرامͬ، داوران از را خود قدردانͬ مراتب ͬ بایست م علاوه، به

در و پذیرفتند را رساله داوری و کردند زحمت قبول که کنم اعلام .................. دکتر و ...................... دکتر

برده ام. بهره ها دانششان از دکتری و ارشد کارشناسͬ سالیان طول

همراهم و همͺار دکتری تحصیل دوران در که باشم داشته ای ویژه قدردانͬ همسرم از که است لازم آخر در

لایق را همسرم و خود خانواده همچنین پیمودیم. هم پای به پا ͬ هایش شیرین و ͬ ها سخت با را زندگͬ جریان و بوده

نورزیدند. دریغ همیاری و ͷکم گونه هر از مسیر این در که ͬ دانم م سپاس ها بالاترین

໇ر਋ی اඵෂر಻ඌࣹن
آبان۱۳۹۷





چͺیده
بیان ساده زبانͬ به که ͷفیزی در کوانتوم نظریه پیشینه مختصر مطالعه از پس خواننده که است آن بر سعͬ رساله این در
ارتباط کاربردی گونه ای به و شده آشنا گرفته اند نشات نظریه این ریاضیات از که منطقͬ و جبری ساختارهای با ͬ شود، م

دریابد. را کوانتمͬ جبر و منطق بین

که دارد وجود منطقͬ آیا که است این توجه قابل سوال ͷی ͬ شود، م معرفͬ جدید جبری ساختار ͷی زمان هر هدف:
طور به و است کوانتمͬ جبرهای با متناظر منطق های معرفͬ رساله این اصلͬ هدف باشد؟ آن جبری مدل ͷی ساختار این
ͬ های ویژگ بررسͬ بر علاوه هدف، این به رسیدن راه در همچنین است. مشبͺه اثر جبرهای برای منطقͬ یافتن مشخص

ͬ شود. م ارایه نیز ضعیف تری جبری ساختار مشبͺه، اثر جبر از متنوعͬ

EMV‐جبر، و MV‐جبر متعامد‐پیمانه ای، مشبͺه ویژه به مشابه، جبری ساختارهای مشاهده با پژوهش: روش شناسͬ
و فیلترها مناسب، استزام رابط معرفͬ نحوه دیͽر طرف از و آنها از برخͬ برای منطق ساخت نحوه ی طرف ͷی از

است. شده برده کار به نظر مورد نتایج به رسیدن در و شده بررسͬ معادل جبری ساختارهای

یعنͬ دقیق، کوانتومͬ منطق چالش بزرگترین گرفتن نظر در با سپس آورده را کوانتومͬ جبر مفاهیم برخͬ ابتدا یافته ها:
استلزام رابط انواع که را آنها از ͬͺی و کرده بررسͬ را منطقͬ دستگاه های ساخت در مختلف رویͺردهای استلزام، رابط

ͬ کنیم. م معرفͬ ͬ کند م متحد را
برگردان دار مشبͺه های برای مناسب استلزام رابط کننده ی مشخص عنوان به pt‐استلزام جدید مفهوم معرفͬ با ادامه، در
استفاده با و است مشبͺه اثر جبر روی تعریف قابل استلزام رابط بهترین ساساکͬ استلزام رابط که ͬ دهیم م نشان کراندار،

ͬ سازیم. م مشبͺه اثر جبر روی فازی استلزام رابط ͷی استلزام رابط این از
اثر جبر منطق ضعیف، مشبͺه اثر جبر معرفͬ و مشبͺه اثر جبر برای جدید ساختاری های ویژگͬ کردن پیدا با سپس

ͬ کنیم. م اثبات را آن تمامیت و آورده دست به ساساکͬ استلزام رابط ͷکم با را مشبͺه
تعریف را فیلترها انواع از برخͬ مشبͺه، اثر جبر روی از جدید قسمتͬ خارج ساختارهای آوردن دست به برای علاوه، به
که ͬ دهیم م نشان و ͬ کنیم م بررسͬ را فیلترها بین روابط مشبͺه، اثر جبر از جدید مثال های تعدادی از استفاده با و کرده

ͬ آید. م به دست متعامد‐پیمانه ای مشبͺه یا MV‐جبر شرایطͬ چه در
ͬ دهیم م نشان و ͬ کنیم م معرفͬ EMV‐جبر با معادل جزیی عمل با جبری عنوان به را تعمیم یافته اثر EMV‐جبر نهایت در
ماکسیمال ایده آل عنوان به اثر MV‐جبر ͷی در ͬ تواند م یا است اثر MV‐جبر یا تعمیم یافته اثر EMV‐جبر هر که

شود. نشانده

مشبͺه همانند مشبͺه اثر جبر روی استلزام رابط بهترین کرد: خلاصه ͬ توان م صورت این به را حاصل نتایج نتیجه گیری:
تعریف قابل ساساکͬ پیͺان از استفاده با جبر این برای تمام منطقͬ است، ساساکͬ نگاشت دوگان متعامد‐پیمانه ای
ͬ توان م و آورد دست به شده شناخته جبرهای برخͬ معادل قسمتͬ خارج ساختارهای ͬ توان م فیلترها از استفاده با است،

کرد. معرفͬ EMV‐جبرها با معادل جزیی عملͽر با جبرهایی

قوی فیلتر ساساکͬ، پیͺان مشبͺه، اثر جبر منطق متعامد‐پیمانه ای، مشبͺه نادقیق، و دقیق کوانتومͬ منطق کلیدواژه ها:
یافته. تعمیم اثر EMV‐جبر اثر، MV‐جبر مثبت)، استلزامͬ استلزامͬ، العاده، (خارق





رساله مالͺیت و اصالت

پدیدآور بهشتͬ شهید دانشͽاه .................. دانشͺده ........... رشته دکتری دانش آموخته ی .................... این جانب
مقررات، و قوانين پايه بر كه ͯ كنم م تعهد و گـواهͬ ................ دکتر راهنمایی با ........................ عنوان با رساله
علوم، وزارت مصوب پژوهشͬ» تخلفات «مصـاديق همچنـين و پژوهشـͬ» تخلفـات بررسـͬ نحوه «دستورالعمل جمله از

:(۱۳۹۳ اسفند ۲۵) فناوری و تحقيقات
است؛ برخوردار اصالت و درستͯ از آن محتواي و اين جانب پژوهش دستاورد رساله این ⋄

كاربرد هنگام و كـرده ام رعايـت بوده اند، تأثيرگذار رساله اصلͬ نتايج آمدن به دست در كه را كسانͬ همه معنوی حقوق ⋄

كرده ام؛ استناد آنها به به درستͯ و دقت با آن، در ديͽران پژوهش های دستاورد
ارایه هيچ جا در امتيازی يا مدرک هيچ گونه دريافت برای ديͽری كس يا اين جانب تاكنون را آن محتوای و رساله اين ⋄

نكرده ايم؛
دانشͽاه سـازمانͬ وابسـتگͯ بـا آن از برگرفتـه آثـار و اسـت بهشتͬ شهید دانشـͽاه آن از رساله اين مادی حقوق همه ⋄

شد؛ خواهد منتشر بهشتͬ شهید
آنها يا داشته دسترسـͬ سـازمان هـا اطلاعـات يـا افـراد شخصͬ اطلاعات به هرگاه رساله، اين انجام گام های همه در ⋄

كرده ام. رعايت را پژوهش اخلاق و رازداری برده ام، به كار را

امضا تاریخ

۱۳۹۷ بهشتͬ، شهید دانشͽاه حقوق

نـرم افزارهـا، رايانه ای، برنامه های اختراع، پروانه های كتاب ها، (مقاله ها، آن محصولات و مادی حقوق همه و گزارش اين
۱۳۴۸ سـال مصـوب هنرمنـدان» و مصـنفان و مؤلفـان حقوق حمايت «قانون پايه بر آنها) مانند و شده ساخته تجهيزات
استفاده هرگونه و است بهشتͬ شهید دانشͽاه آن از قانون» اين اجرايی آيين نامه های همچنين و آن بعدی اصلاحيه های و
الͺترونيͺـͬ چـاپی، صورت به آنها مانند و تكميل نتايج، كاربرد انتشار، تكثير، قول، نقل شامل آن از پاره ای يـا همه از
ماننـد علمـͬ انتشـارات در محـدود قـول نقـل است. شدنͬ بهشتͬ شهید دانشͽاه نوشتاری اجازه با تنها ديͽر، وسـايل يـا
شهید دانشͽاه مجوز به نيازی كتاب شناختͬ، كامل اطلاعات نوشتن با ديͽر رساله های و پايان نامه ها يـا مقالـه و كتـاب

ندارد. بهشتͬ
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۱ فصل

مقدمات

ͬ های ویژگ از حͺایت که گزاره هایی هیلبرت، فضای بر مبتنͬ کوانتوم ͷانیͺم استاندارد فرمول بندی براساس

تصویری عملͽرهای این ͬ شوند. م داده نمایش تصویری عملͽرهای توسط ͬ کنند، م مطالعه مورد ͬͺفیزی سیستم

نیومن۲، فون و بیرخف۱ مشهور مقاله در بار اولین که ساختاری ͬ دهند، م متعامد‐پیمانه ای مشبͺه ͷی تشͺیل

این از است. شده معرفͬ کوانتومͬ، ͷانیͺم سیستم با مرتبط گزاره های از مناسبی جبری اصل بندی عنوان به ،[۲]

ͬ کند. م ایفا ͷکلاسی ͷفیزی برای را نقش همین که است بولͬ جبر همتای جبر این منظر،

1G. Birkhoff
2J. von Neumann

۱



مقدمات۲ .۱ فصل

هیلبرت فضای ۱ .۱

پایان نامه این در نیاز مورد تعاریف ذکر به تنها ولͬ ͬ پردازیم م هیلبرت فضای از اجمالͬ معرفͬ به بخش این در

ͬ کنیم. م اکتفا

کند: صدق زیر شرایط در هرگاه نامیم داخلͬ ضرب را ⟨ , ⟩ دوتایی عمل ،V برداری فضای در .۱ .۱ .۱ تعریف

⟨x, y + αz⟩ = ⟨x, y⟩ + α⟨x, z⟩;
⟨x, y⟩ = ⟨y, x⟩∗
⟨x, x⟩ ≥ ۰

⟨x, x⟩ = ۰ ⇒ x = ۰.

است. ⟨y, x⟩ مزدوج ⟨y, x⟩∗ آن در که

کند: صدق زیر شرایط در هرگاه گوییم اندازه را ∥ ∥ ∶ V → R نگاشت ،V برداری فضای در .۲ .۱ .۱ تعریف

∥v∥ ≥ ۰;

∥v∥ = ۰ ⇒ v = ۰;

∥αv∥ = ∣α∣∥v∥;
∥v + w∥ ≤ ∥v∥ + ∥w∥.

آن در اگر و داخلͬ ضرب برداری فضای باشد شده مجهز داخلͬ ضرب به اگر برداری فضای ͷی .۳ .۱ .۱ تعریف

زیر صورت به داخلͬ ضرب روی از همواره علاوه به ͬ شود. م نامیده اندازه دار فضای باشد، شده تعریف اندازه



مقدمات .۱ ۳فصل

کرد: تعریف اندازه ͬ توان م

∥x∥ =
√⟨x.x⟩.

نیست. برقرار لزوما مطلب این برعکس ولͬ است اندازه دار فضای ͷی داخلͬ ضرب فضای هر بنابراین

فضای صورت، این در باشد. همͽرا آن در کشͬ دنباله هر هرگاه گوییم کامل را برداری فضای ͷی .۴ .۱ .۱ تعریف

باشد. کامل که است داخلͬ ضرب فضای ͷی هیلبرت

ازای به هرگاه نامیم خطͬ عملͽر ͷی را T ∶ V → V نگاشت ،F میدان روی V برداری فضای در .۵ .۱ .۱ تعریف

باشیم: داشته x, y ∈ V و α ∈ F هر

T (x + αy) = T (x) + αT (y).
تعریف T

† = (T∗)t صورت به آن الحاقͬ کنیم، نگاه ماتریس شͺل به را T خطͬ عملͽر اگر .۶ .۱ .۱ تعریف

نامیم هرمیتͬ یا خودالحاقͬ را T ͬ کند. م ترانهاده را ماتریس t و مزدوج را ماتریس درایه های ∗ آن در که ͬ شود م

.T = T
† هرگاه

سطری نمایش و v
کت۳ را آن و ͬ دهند م نشان ∣v⟩ =

⎛⎜⎜⎝ v۱
⋮
vn

⎞⎟⎟⎠ صورت به را v بردار ستونͬ نمایش قرارداد:

ͬ نامند. م v برا۴ی را ⟨v∣ = ( v
∗
۱ ⋯ v

∗
n )

و باشد خودتوان هم یعنͬ ،P ۲ = P = P
† هرگاه گویند تصویرگر عملͽر را P خطͬ عملͽر (i) .۷ .۱ .۱ تعریف

.⟨v∣T ∣v⟩ ≥ ۰ باشیم داشته v بردار هر ازای به هرگاه گویند مثبت عملͽر را E خطͬ عملͽر (ii) خودالحاقͬ. هم

حقیقͬ ⟨v∣T ∣v⟩ مقدار v بردار هر ازای به اگر فقط و اگر است خودالحاقͬ عملͽر ͷی که است شده اثبات

است. خودالحاقͬ عملͽر ͷی مثبت عملͽر هر صورت این در باشد.

3ket
4bera





۲ فصل

مشبͺه اثر جبر در اساسͬ استلزام های

صورت به هاردگری۱ توسط متعامد‐پیمانه ای مشبͺه برای اساسͬ استلزام کمینه شرایط [۶ ،۵] مقاله دو در

است: آمده دست به زیر

a؛ → b = ۱ اگر فقط و اگر a ≤ b (E)

a؛ ∧ (a → b) ≤ b (MP)

′b؛ ∧ (a → b) ≤ a
′ (MT)

a؛ ∧ b
′ ≤ (a → b)′ (NG)

.c ≤ a → b اگر فقط و اگر a ⋇ c ≤ b ،c و b ،a هر برای که، دارد وجود ⋇ دوتایی عمل (R)

مشبͺه هر در اساسͬ استلزام رابط کمینه شرایط عنوان به را شرایط این ͬ توانیم م که ͬ رسد م نظر به ابتدا در

از مقالات برخͬ در ساساکͬ پیͺان اینکه وجود با لیͺن بͽیریم. نظر در مشبͺه اثر جبر جمله از کران دار بازگشتͬ

ͬ دهد م نشان زیر مثال های است، شده استفاده مشبͺه اثر جبر برای مناسب استلزامͬ رابط عنوان به [۴ ،۷] جمله

(NG) و (MT) ،(MP) شرایط در لزوما مشبͺه، اثر جبر برای شده تعریف دیشͺانت، و ساساکͬ پیͺان های که

ͬ کنند. نم صدق

زیر صورت به + و E = {۰, a, b, c, d,۱} آن در که بͽیرید نظر در را (E;+,۰,۱) مشبͺه اثر جبر .۱ .۰ .۲ مثال

است شده تعریف

1Hardegree

۵



مشب΋ه۶ اثر جبر در ͳاساس استلزام های .۲ فصل

+ ۰ a b c d ۱
۰ ۰ a b c d ۱
a a d c ۱ − −
b b c − − ۱ −
c c ۱ − − − −
d d − ۱ − − −
۱ ۱ − − − − −

ͬ شود: م نتیجه زیر نقض موارد آنجا از که است شده کشیده تصویر به ۱ .۲ شͺل در شده القا ترتیب علاوه به

c ∧ (c →d b) ⩽̸ b c ∧ (c →s b) ⩽̸ b

d
′ ∧ (c →d d) ⩽̸ c

′
a
′ ∧ (d →s a) ⩽̸ d

′

c ∧ a
′ ⩽̸ (c →d a)′ c ∧ a

′ ⩽̸ (c →s a)′

۰

a b

۱

cd

:۱ .۲ شͺل

کران دار بازگشتͬ مشبͺه در اساسͬ استلزام رابط های برای مناسب شرایطͬ به را شرایط این تا است نیاز بنابراین

این ͬ توان م پس هستند ∧ برای خوبی جانشین های t‐نرم ها ͬ دانیم م فازی منطق از که همان طور دهیم. تعمیم

جبرهای برای را جزیی t‐نرم مفهوم ͬ توان م علاوه، به داد. تعمیم ∧ جای به t‐نرم ها از استفاده با را مینیمم شرایط

کرد. تعریف جزیی عملͽرهای با

نامیم L روی t‐نرم را L روی ∆ دوتایی عملͽر باشد. کران دار مشبͺه ͷی L کنید فرض [۱] .۲ .۰ .۲ تعریف

باشند: برقرار زیر ͬ های ویژگ هرگاه

a∆۱؛ = a (i)

a∆b؛ = b∆a (ii)

a∆(b∆c)؛ = (a∆b)∆c (iii)

.a∆c ≤ b∆d آنگاه c ≤ d و a ≤ b اگر (iv)

L روی جزیی t‐نرم را L روی ∆ دوتایی جزیی عملͽر باشد. کران دار مشبͺه ͷی L کنید فرض .۳ .۰ .۲ تعریف

باشند: برقرار زیر ͬ های ویژگ هرگاه نامیم



مشب΋ه اثر جبر در ͳاساس استلزام های .۲ ۷فصل

a∆۱؛ = a (i)

a∆b؛ = b∆a و باشد شده تعریف نیز b∆a آنگاه باشد، شده تعریف a∆b اگر (ii)

a∆(b∆c) = و باشند شده تعریف نیز (a∆b)∆c و a∆b آنگاه باشند، شده تعریف a∆(b∆c) و b∆c اگر (iii)

c∆(a∆b)؛

.a∆c ≤ b∆d آنگاه باشند، شده تعریف b∆d و a∆c و c ≤ d ،a ≤ b اگر (iv)





۳ فصل

پیشنهادات و گیری نتیجه

عنوان به مشبͺه اثر جبر روی CI‐مشبͺه جدید ساختار آن در که بود [۴] مقاله ی حاضر رساله آغازین نقطه

ساساکͬ پیͺان ساساکͬ، ضرب عمل های مقاله این در است. شده معرفͬ نااستاندارد منطقͬ برای بالقوه مدلͬ

در منطق نقیض و استلزام عطف، عملͽرهای با متناظر ترتیب به مشبͺه، اثر جبر از شده مشتق متعامد، متمم و

این بین روابط یͺدیͽرند، دوگان ساساکͬ پیͺان و ساساکͬ ضرب که خاصیت این از استفاده با و شده گرفته نظر

ͬ شود. م بررسͬ عمل ها

مشبͺه اثر شبه جبرهای معرفͬ به که را، [۳] پولمانوا و فولیس مقاله ͬ توان م تحقیقاتͬ، سیر این ادامه در

این برای زیرساختاری منطق است، موجود مانده ای خاصیت با استلزام رابط دو اینکه از و داد قرار مبنا ͬ پردازد، م

ارایه ͬ توان م است، موجود زیرساختاری منطقͬ یافته تعمیم بول جبر برای که آنجا از علاوه، به کرد. معرفͬ جبر

گرفت. نظر در دیͽر تحقیقاتͬ موضوع عنوان به را EMV‐جبرها برای زیرساختاری منطقͬ

۹
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Abstract
In this thesis, after a brief review on a background of quantum theory in physics in simple words, our
attempt is the reader get familiar with algebraical and logical structures originated from the mathematics
of this theory and comprehend the relation between quantum algebra and logic in a practical way.
The aim: Whenever, a new algebraical structure is defined, a significant question arises: is there any
logic for which this structure would be an algebraic model? the original goal of this thesis is to introduce
the logical systems correspond to quantum algebras and particularly to find a logic for lattice effect
algebras. Furthermore, to reach this goal, more than investigating on many properties of lattice effect
algebras, we will introduce a weaker algebraic structure.
The methodology of research: Observing similar algebraic structures, especially orthomodular lat-
tices, MV-algebras and EMV-algebras, it is investigated, in one hand, the way of constructing the logical
systems on some of these algebras, on the other hand, the way of defining implication connective, filters
and equivalent algebraic structures. Then these are used to reach the intended results.
Results: First, we bring some algebraic quantum concepts as an introduction then considering the
biggest challenge in sharp quantum logic, i.e. implication connectives, we will investigate on diverse
approaches of constructing logical systems which follows by introducing the one that unifies all kinds of
implication connectives.
Further, defining a new concept, pt-implication, as a characterization of a suitable implication connective
for bounded involutive lattices, we will show that Sasaki arrow is the best implication definable on lattice
effect algebras and, using this connective, we will construct a fuzzy implication on lattice effect algebras.
Then, finding new structural properties for lattice effect algebra and defining a weak lattice effect algebra,
we will introduce by Sasaki arrow a logic for lattice effect algebras, and prove its completeness.
Furthermore, to induce new quotient structures on lattice effect algebras, we will define some types of
filters. Then, using some new examples of lattice effect algebras, we will investigate on the relations
between filters. Additionally, we will show that on which conditions an MV-algebra or orthomodular
lattice are drivable from a quotient of lattice effect algebra..
Finally, we will introduce generalized EMV-effect algebras as partial algebraic structures equivalent to
EMV-algebras and we show that every generalized EMV-effect algebra is either an MV-effect algebra or
can be embedded into an MV-effect algebra as a maximal ideal.
Conclusion: It can be briefly conclude that: as orthomodular lattice, the best implication connective
is the duality of Sasaki map, a complete axiomatisation logic using Sasaki arrow is definable for this
algebra, from filters it is obtainable quotient structures equivalent to some familiar algebras and, at last,
it can be defined a partial algebra equivalent to EMV-algebras.
Keywords: Sharap and unsharp quantum logic, orthomodular lattice, logic of lattice effect algebra,
Sasaki arrow, strong (fantastic, implicative, positive implicative) filter, MV-effect algebra, generalized
EMV-effect algebra.
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